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Tisztelt Olvaso, kedves Kollégal!

Természetes reakcid, hogy mindenki azt keresi, hogy
mi valtozott a NAT és a kerettanterv 4dtdolgozasa soran.
Hiszen az a legfontosabb kérdés, hogy ,holnaptél” mit
kell masként csinalni.

Ennek kibogozasa (ti. mi maradt, mi valtozott) azért
sem egyszer(i, mert a NAT és a kerettanterv szerkezete
és stilusa is valtozott, ezért nem egyszer(i az dsszehason-
litas a kordbbi szabalyozdkkal. Engedjék meg, hogy eb-
ben az 8sszehasonlitasban probaljak segitségiikre lenni.

A kovetkezSkben kizarélag a matematika teriiletén
tortént valtozasokkal fogunk foglalkozni.

B SZERKEZET

A szerkezeti valtoztatasok nyilvan hordoznak maguk-
ban pedagdgiai megfontoldsokat, {izeneteket, de ezek
vizsgalata messzire vezetne, és a szerkezet csupan keret a
tartalomhoz, amelyet majd most igazabdl szeretnénk
vizsgalni.

Azonban mielStt rdtérnénk a tartalomra, mégis fon-
tos egy-két gondolatot megosztani a szerkezettel kapcso-
latosan is. A NAT felépitése, egyes részei megfeleltethe-
t8k a kordbbi NAT-oknak. Ennek szerkezetével most
nem foglalkozunk.

A kerettanterv felépitésérdl azonban sziikséges bi-
vebben is sz6Ini, mert elsére kissé szokatlan, fontos, hogy
megértsiik, melyik résznek mi a szerepe.

A témakor megjeldlése utan egy javasolt éraszamot
latunk. Ez nem jelenti, hogy ezek az 6rik egymas utdn
kovetkeznek, sem azt, hogy ennyi id6 elegendd lenne a
tananyag elsajatitasara. Ezek a szdmok hozzavetdleges
értékek. Hiszen mindenki tudja, hogy alsé tagozaton egy-
egy tanitasi 6ra rendkiviil komplex és legalabb 10 (keret-
tantervi) témakor is szerepet kaphat benne.

* Késziilt az EFOP 3.2.15 tartalomfejlesztési projekt timogatéséval.

MériezMark - Matematika
— A tanitas ,,elmélete”
és ,,gyakorlata”

Ezutén kovetkeznek a TANULASI EREDME-
NYEK, amely megmutatja, hogy a témakér tanulasa
eredményeként mi lesz az, amit a tanulé elsajatit a tanu-
14si szakasz (alsé tagozat, 4. osztaly) végére. Ha jobban
megnézziik ezeket a mondatokat, ezek szd szerinti idéze-
tek aNAT-bol, ahol a 4. osztalyos kdvetelmények voltak
olvashatok.

Tehat ez a rész nem més, mint egy dsszekdtd rész
a NAT és a kerettanterv kozott. Rendeltetése, hogy
megmutassa, hogy a NAT-ban kittizott célok milyen
fejlesztési feladatokon keresztiil fognak megvalé-
sulni.

Természetes, hogy 1-2. osztalyban nem kell (ahogy
eddig sem, Gigy tovabbra sem) ,,fejben pontosan szdmol (ni)
a 10 000-es szdmkorben a 100-as szdmkdrben végzett miive-
letekkel analdg esetekben”. Csupan a fejlesztési feladatok-
nal megjelend mondatok (példaul: ,Osszeadds és kivonds
kerek tizesekkel a 100-as szdmkorben”) jarulnak hozz4 ah-
hoz, hogy a gyermek 4. osztaly év végére elérje a kitlizott
célt. (Adott esetben, hogy: ,,fejben pontosan szdmol (jon) a
10 000-es szamkérben a 100-as sydmkorben végzett miive-
letekkel analdg esetekben”.)

Ez utan az 6sszekapcsold rész utan jon a kerettanterv
igazan lényegi része, a fejlesztési feladatok és ismere-
tek, ahol az van lefrva, hogy kétéves bontasban mit sziik-
séges elvégezni a tanulékkal. Ennek a résznek az alapos
tanulmanyozéisa a legfontosabb.

Kovetkezd rész a fogalmak, amelyeknél (ahogy a ke-
rettanterv bevezetdjében olvashatjuk) ,,azok a fogalmak
szerepelnek, amelyek helyes alkalmazdsdt elvdrjuk a tanu-
l6ktol, de a meghatdrozdsat nem.”

Hiszen ,,a tanulék a tandrdn hallott kifejexéseket elészor
megértik, majd késébb maguk is helyesen haszndljdk azokat.”

Alsé6 tagozaton a matematikai ,anyanyelv” tanul4sa
zajlik. A tanit6tdl elvart a pontos, szakszerd, ugyanakkor
jol érthetd, a gyereknyelvhez kozeli nyelvhasznalat, ame-
lyet a gyerekek magukba szivnak és elkezdik hasznAlni.
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Csak késabb, felss tagozaton indul meg a ,nyelvtan” ta-
nulésa, amikor a kiilonb6z8 fogalmakat alaposabban
megvizsgaljak.

A témakor lezarasaként pedig javasolt tevékenysé-
geket olvashatunk, melyek valdban csak javasolt tevé-
kenységek, hiszen egy-egy fejlesztési feladathoz rengeteg
jo gyakorlatot lehetne gydjteni, mert a pedagégusok kre-
ativitdsa hatartalan.

Erre arészre gy lehet tekinteni, mint gondolatébresz-
t8, inspirald szakaszra, amely az olvasét kizokkenti a hi-
vatalos dokumentum olvasisibdl, és a tanterembe, a
gyerekek kozé helyezi, hogy az elméletet rogtén gyakor-
latba is lehessen iiltetni.

W STiLUS

Mind a NAT, mind a kerettanterv fogalmazasi stilu-
saban eltér az elédeitdl. Ez elsére furcsanak téinhet, de az
Gjfajta megfogalmazas rengeteg érdekességet rejt ma-
gaban.

Altalanosan igaz, hogy a jelenlegi (2020) szabalyo-
zas pontos fogalmazasra torekszik, arra, hogy amit
mond, az egyértelmi legyen. Ujdonséag, hogy torek-
szik arra, hogy nagyon pontosan meghatarozza, hogy
mit milyen szinten lehet és kell szdmon kérni a tanu-
16ktol. A kerettanterv pedig Gtmutatast ad a ,,hogyan-
hoz” is, amiben nem a kotelezséget kell latni, hanem
a segitséget. Mert nemcsak célt jelol ki, hanem a fon-
tos allomasokat, amik elérése (elvégzése) biztositja a
tanulét és tanitot arrdl, hogy j6 iranyba halad a cél
felé.

Ezért ezeket a mondatokat érdemes nagyon odafi-
gyelve olvasni, st tovabbgondolni, mert az egyes sza-
vaknak fontos szerepiik és iizenetiik van. Csak egy ki-
ragadott példat vizsgaljunk meg:

NAT 2012: ,, Tértek a mindennapi életben (2, 3, 4,
10, 100 newezdijii tortek).”

NAT 2020: ,,A tanulé tevékenységekkel megjelenit
egységtorteket és azok tobbszoraseit kiilonféle mennyisé-
gek és tobbféle egységudlasztds esetén; a kirakdst, mérést
és a rajzot mint modellt haszndlja a tortrészek ésszeha-
sonlitdsdra.”

A két mondat sszehasonlitasat és értékelését az ol-
vaséra bizom. De taldn 4llithatom, hogy a 2020-as
NAT megfogalmazasa mélyebb, rétegzettebb.

A NAT-ban nincs apré betti, annak minden szava
egyenrangudan érvényes. Fontos tehat tisztazni és (j6l)
érteni, hogy ,,mi kertil a dolgozatba”, és mi az, amivel
foglalkozni kell, de annak készségszintd alkalmazisa
nem elvarhatd.

(Hasonléan lehet értékelni a kerettanterv monda-
tait is.)

Aztan persze a tartalommal mindenkinek jogaban
all vitatkozni. Azonban dgy gondolom, a térekvés,
hogy az oktatas alapveté dokumentuma ilyen mélysé-
geket is érintsen, az mindenképpen becsiilendd, els-
remutatd. Ha masért nem, akkor azért, mert valédi
szakmai gondolatcserére 6szténdz, arra, hogy szoka-
sainkat megvizsgaljuk, értékeljiik, ha sziikséges, meg-
Gjitsuk.

B TARTALOM

Hadd csigidzzam még egy kicsit az érdeklédést, és hadd
kezdjem azzal, ami nem valtozott.

A 2020-as NAT és kerettanterv a matematika tertile-
tén megdrizte a 2012-es (és korabbi) NAT (-ok) és keret-
tanterv(ek) szemléletét és lényegi tartalmét, ami az
»Alapelvek, célok” részben kordbban is megfogalmazé-
dott. Ujdonsag, hogy ezen tilmenden kifejti az egyes ta-
nitasi szakaszok specidlis jellemzdit (14sd: bevezetd ré-
szek), és egyittal a gyakorlat oldalarél kozeliti meg a ki-
tlizott célok megvaldsitasat. Ezeket a bevezetd részeket
érdemes alaposan dtolvasni (nem csak 4tlapozni vagy 4t-
ugrani), mert sokat segit az azt kovetd dtfogd célok és ta-
nulasi eredmények, fejlesztési feladatok értelmezésében.

Most pedig nézziink néhany példat, ami azért (rész-
ben) tartalmi véltozést jelent a korabbi szabalyozékhoz
képest.

B Zarojelhasznalat,
muveleti sorrend

NAT

Matematikaijelek: +,— ¢, :, =, <, >, ()
Miuiveletek tulajdonsigai. Miveleti sorrend.

N = O

Zar6jel hasznilata, miiveleti sorrend

NAT

—szdveghez, valés helyzethez kapcsolva zéréje-
let tartalmazé miveletsort értelmez, elvégez;

—hozzdkapcsolja a megfeleld miiveletet adott
helyzethez, torténéshez, egyszer( szdveges
feladathoz;

— értelmezi a miveleteket megjelenitéssel, mo-
dellezéssel, szdveges feladattal

O o O N

Kerettanterv

— Z4ré6jel hasznalata konkrét esetekben megfo-
galmazott problémék lefrdsahoz, megold4sa-

hoz

Tehat ilyen jellegti feladat megolddsa nem kovetel-
mény:

6345:3 +24

Azonban az egybetartozé dolgok jeldlésére szdvegek,
miiveletek értelmezésekor a zardjel mint jel megmarad.

Példaul:

—Egy 22 {8s osztaly minden tanul6ja a Mikul4stél egy
banént, két almat és 4 mandarint kapott. Mennyi gyii-

molcsdt kaptak dsszesen a gyerekek?
(14+2+4)22vagy (1222) + (2°22) + (4°22)

——
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(Denem: 1222 + 2222 + 422! Hiaba ,hagyhat6 el”
a zardjel, alsé tagozaton nem sziikséges ennek a megalla-
podésnak a megtanuldsa.)

—Miiveletértelmezésekben:

Mennyia 148 ¢ 77

(1007) +(407) + (87

— 6540 és 3120 Osszegének a kétszerese:

(6540 + 3120) » 2

— Gondoltam egy szdamot. Megszoroztam 5-tel, hozz4-
adtam 4-et, az eredmény 24 lett. Melyik szdmra gondol-
tam?

(_ *5)+4=24

B Rdémai szamok

NAT

nem tett réla emlitést

Kerettanterv

N = O o

Roémai szamok frasa, olvasasa I, V, X, L, C, D,
M jelekkel.

—ismeri a rémai szdmjelek koziil az I, V, X jele-
ket, hétkdznapi helyzetekben felismeri az
ezekkel képzett szdmokat;

— A rémai szdmjelek koziil az I, V, X jelek, va-
lamint az ezekbdl képezhetd szdmok irésa, ol-
vasasa a hétkdznapi helyzetekben, példaul:
6ra, keltezés, keriiletek jelolése

Tehat a hangsuly itt is azon van, hogy nem elvont,
hanem gyakorlati ismereteket sajatitsanak el a ta-
nulék.

A gyermekek kivancsisaganak megfeleléen természe-
tesen meg lehet tanulni egyéb rémai szamjeleket, és
azokbol szdmokat képezni, ha a tanit6 hasznat latja. De a
dolgozatban nem kell ilyen feladatokkal tal4lkozni, és
felsd tagozatra is batran mehet, aki nem tudja megmon-
dani, hogy: melyik szamot jelentia CDXLVII, vagy, hogy
milyen ,bettikkel” tudjuk lefrni az 1749-et. Mert a ko-
rabbi (2012-es) megfogalmazast lehetett Ggy értelmezni,
hogy ez fontos ismeret.

M Irasbeli osztas

Ebben a kérdésben a korabbi szabilyozék nem voltak
egyértelmtek, és a gyakorlat a szok4srendet kovette.

A mai vilagban vitathat6 a kétjegytivel vald osztés al-
goritmus ismeretének fontossaga, hasznossdga. Minden-
esetre az alsé tagozatos didkok tobbségének nem kdnny

az algoritmus végzése, és helyette hasznosabb ismerete-
ket, képességeket sajatithatnak el, gyakorolhatnak. Fel-
s8 tagozaton elég megtanulni a kétjegytivel valé osztds
algoritmusat (ha az sziikséges).

NAT

Négyjegyi szamok Ssszeadésa, kivonasa, szorzas
kétjegyt, osztas egyjegy(i szammal frasban.

Kerettanterv

N = O N

Irasbeli szorzas és osztés egy- és kétjegy(i szam-
mal.

—helyesen végzi el az frasbeli 6sszeadast, kivo-
nést, az frasbeli szorzast egy- és kétjegy( szorzo-
val, az frasbeli osztést egyjegy(i osztéval;

Irasbeli osztas egyjegyti osztéval, visszaszorzassal,
kivonéssal

B Mérés, mértékegységatvaltas

Ehhez a témakorhoéz nem idéznék a szabalyozdkbol,
mert igen hosszi rész lenne.

A 2012-es NAT tényleges mérések elvégzésére 6sztd-
ndz, amelyet a 2020-as médositas csak még inkabb meg-
erdsit, sét tobbszérdsen alahidz. Hiszen a legfontosabb,
hogy tényleges képzete alakuljon ki a tanul6knak a mér-
tékegységekrdl viszonyaikrol, és ez csakis sok elvégzett
mérés segitségével lehetséges. Mértékegységviltas is
csak a gyakorlathoz kétédhet. A mérészam és mérték-
egység kozti forditott ardnyossagrol még csak tapasztala-
tot szereznek. Ennek megértése (1), készségszint alkal-
mazasa nélkiil pedig nem lehetséges a mértékegységval-
tas szimonkérése.

Felesleges tehat ilyen feladatokat gyakoroltatni:

3402mm=__m__dm__cm__ mm

3056g=__ kg dkg g

Helyette inkabb mérjenek sokat a gyerekek!

Felsd tagozaton a tényleges mérésekre mér kevesebb
idejiik lesz, viszont a mértékegységvaltist meg fogjak ta-
nulni.

Lényeges valtozas, hogy a tonna és a hektoliter nem
kovetelmény, hiszen az ezekkel valé mérést nehéz meg-
valésitani.

B Geometria

A méréshez hasonldan itt sem tudunk minden véalto-
z4st szdmba venni, illetve megint nem feltétleniil az elsa-
jatitandé ismeretekben tortént véltozas.

A geometriai tém4k a méréshez hasonléan gyakran
hattérbe szorulnak, mert ,minden méasra tobbidé kell...”

——
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Pedig alsé tagozaton a gyerekek fogékonysdga miatt
olyan tevékenységek elvégzésére van lehetdség, amire
késébb mér nem lesz. A méréshez hasonléan ezek a tevé-
kenységek is idSigényesek, de nélkiilozhetetlenek, és
nem lehet azokat csak tankényvi feladatokkal helyette-
siteni.

A 2020-as NAT és kerettanterv minden ezzel kapcso-
latos mondata a gyerekek tevékenykedtetésére szolit fel,
arra, hogy 8k maguk fedezzék fel a geometriai ismerete-
ket, probéljak megfogalmazni sajat szavaikkal a tapaszta-
lataikat.

Egyrészrdl a tananyag nem igazén véltozott, masrész-
18l viszont a feldolgozas médjanak sziikséges véltoznia,
ha szeretnénk megfelelni a szabalyozéban lefrtaknak.

Ezijesztd lehet, de a gyerekek lelkesedése a ,,geomet-
rias” 6rdkon igazolja azt, hogy megéri a plusz befektetett
energiat a tanito részérdl.

A lelkesedés mogott pedig megfigyelhetd egy masfajta
gondolkod4s formalodésa, és a kiilonbsz6 fogalmak ala-
kul4sa.

(Nem is beszélve arrdl, hogy sok, szamokkal kiiszkddd
gyermek ilyenkor kap szadrnyra!)

W Kerilet, tertlet

NAT

Keriilet, teriilet
—Négyzet, téglalap keriilete, teriilete. Mérés, sza-
mit4s, mértékegységek.

Kerettanterv

N = O

A téglalap és a négyzet keriiletének kiszamit4sa.
Négyzet, téglalap teriiletének mérése kiilonféle
egységekkel, teriiletlefedéssel.

A teriiletszamitas fogalménak el6készitése.

NAT

—megméri kiilonbodzd sokszogek keriiletét kiilon-
boz8 egységekkel; teriiletet mér kiilonbdzs egy-
ségekkel lefedéssel vagy daraboléssal; ismer a
teriilet és keriilet mérésére irdnyulé tevékeny-
ségeket;

Kerettanterv

— Sikbeli alakzatok keriiletének becslése, mérése
alkalmi és szabvanyegységekkel kiilonféle esz-
kozok segitségével (péld4ul: fonal, négyzetracs,
vonalzd)

— Sikbeli alakzatok teriiletének becslése, mérése
kiilonféle alkalmi egységekkel valé lefedéssel
vagy daraboléssal (péld4ul: kérlapokkal, moza-
iklapokkal, négyzetlapokkal)

— A teriilet és keriilet szavak érté hasznalata

O o O

A 2012-es megfogalmazis megint nem pontos, és tag
értelmezéseknek ad teret.

A ,szamitas”, , kiszamitas” szavak konnyen el6hivhat-
jak azt a képzetet, hogy alsé tagozaton képletet kell tani-
tani:

2 (a+b);a*b

Errél sz6 sincs. Mind a keriilet, mind a teriilet fogal-
ménak a tapasztalati alapozdsa a cél. Sok tevékenység-
gel, méréssel, lefedéssel. A keriilet esetében természete-
sen ez Ggy torténik, hogy a lemért oldalakat dsszeadjuk
(hacsak nem cérnaval keritettiik koril az alakzatot). A
gyerekek arra is r4johetnek (mondjuk téglalap, négyzet
esetén), hogy nem sziikséges minden oldal tényleges le-
mérése.

Teriiletet pedig elég szamlalassal megallapitani. Sok
lefedés és szamlalas utan biztosan lesznek, akik okosabb
utakat keresnek, és felfedezik, hogy péld4ul a ,két szélsé
négyzetsort elég Ssszeszorozni”. De ne essiink kétségbe,
ha valaki nem jut el erre az absztrakcids szintre, hiszen a
teriilet fogalma nem koénnyt, és még alakulhat felsé ta-
gozaton is. Ezért hiba mar 4. osztalyban kovetelmény-
ként allitani.

m OSSZEGZES

A viltozasok koziil csak a legfontosabbakat, leginkabb
kézzel foghatéakat ragadtam most ki. (Még lenne mirdl
beszélni, példaul: becslés, ellendrzés, ,nyitott mon-
dat”...) De mér ezek alapjan is megallapithatjuk, hogy a
véltoztatdsok nem mondanak ellent a kordbban hatalyos
NAT-nak, hanem azon pontositanak, és a tananyagtar-
talom egyes elemeit késébbi évfolyamokra tolja, ezzel
nagyobb teret (és id6t!) engedve a készségfejlesztésnek
(pl.: tevékenységek, jatékok), a felfedeztetésnek és az
értve tanulasnak (pl.: tevékenységek, jatékok) és az is-
meretek elmélyitésének (pl.: tevékenységek, jatékok).

A tanul6k szdmdra a tananyagcsdkkentést pedig nem
a tartalmak tomeges eltdrlése okozza, hanem a tartal-
maknak a tanulék életkori sajatossdgainak és absztrak-
cios szintjének megfelels formaban torténd feldolgozésa
és szamonkérése.

A bevezet&k figyelmes olvasésa sok olyan tébbletin-
forméciét hordoz, ami nem tud megjelenni az eredmény-
célokban vagy a fejlesztési feladatokban. Bar ha a NAT-
ot és a kerettantervi mondatokat olvassuk, akkor is igen
gyakran botlunk hasonlé szavakba: tapasztalat, tevékeny-
ség, értés, alkalmazds stb.

Végezetiil kiemelnék két bekezdést a NAT-bol:

WA tdrgyi tevékenységek és a kapesolédé vdltozatos képi
dbrdzoldsok alapozzdk meg a késébbi absztrakciét. A konk-
rétumokhoz vald sokszori vissza-visszalépések sordn alakul-
nak amatematikai fogalmak, osszefiiggések és eljdrdsok. Exek
alapozzdk meg a felsé tagozaton és kézépiskoldban megjelend
szimbolikus gondolkoddst.”

»A matematika tanuldsdnak alapvetd médszere a valésd-
gon alapuld, személyes, cselekvd tapasztalatszerzés, amely a
kiilonboz8 érzékszervek bevondsdval, mozgdssal, valamint
szemléletiikben és matematikai tartalmukban egyardnt vdl-
tozatos eszkézok haszndlatdval, jdtékokkal valésul meg.”

——



